ZVAZY

1. Na mnozine M = {a,b,c,d,e, f} si dané relacie R;: i € {1,2,...,7} nasledovne:

(a) Ri={(a;b),(b;c), (b, d), (b,e), (¢, f), (d; [), (e, )},

(b) Ro = {(a,0),(a;¢), (a,d),(a,e), (b, f), (¢, f), (d; [), (e, )},
(¢) Rz = {(a,b),(a,¢),(c,d), (b;e), (e, f), (d, )},

(d) Ry ={(a,b),(a;c),(c,d), (b,e), (b, d), (e, f), (d, f)},

(e) Rs = {(a,b),(a,¢),(a,d), (b,e), (d,e), (e, f)},

(f) R = {(a,b), (a,¢), (c,d), (c,€), (b, d), (b, €),(d, f), (e, )},
(8) Rr = {(a,b),(b;c),(b,d), (¢, e),(d,e), (e, f)}-

Ku kazdej z nich napiSte najmensiu (vzhladom na inkliziu) reldciu R, pre ktord plati:

L RzgR;k7

e R je reflexivna a tranzitivna.

Pre kazdu relaciu R} zistite, ¢i (M, RY) je zvaz. V pripade kladnej odpovede zistite, i
(2 (2
(M, R) je distributivny alebo komplementarny zvéz.

2. Vypiste vSetky podzvazy zvézov z predchadzajicej tlohy.
3. Négjdite vsetky neizomorfné zvizy na n—prvkovej mnozine, pricom n € {1,2,3,4,5}.
4. Najdite vsetky neizomorfné distributivne zvéazy na 5—prvkovej mnozine.

5. Nech X = {1,2,3,4,6,12} je mnozina usporiadand relaciou |, ktoréd je definovand nasle-
dovne
VmneX: (mn < IJpeX:n=p-m).

Zistite, ¢i sa jednd o zvaz a v pripade kladnej odpovede urcte jeho vlastnosti.

6. Na mnozine M = {a, b, c,2,4,8} je dana reldcia |, ktord je definovana nasledovne
Vm,ne€N: (mn <= IpeN:n=p-m).
Urcte a, b, c € N tak, aby (M, |) bol zvéz. Néjdite aspon dve rozne rieenia.

7. Nech M = {a, b, c,d}. Nakreslite hasseovsky diagram pre (P(M), C), zistite, ¢i je to zvéz.
V pripade kladnej odpovede urcte jeho vlastnosti.

8. Na mnozine {a,b,c,d,e, f, g, h} zostrojte zvaz, ktory
(a) bude komplementdrny, ale nebude distributivny,
(b)

()

bude distributivny a komplementarny zarover.
bude distributivny ale nebude komplementarny.

d) nebude distributivny ani komplementérny.
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9. V Booleovej algebre (X, V,A,”,0,1) zjednoduste vyrazy:
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10. V Booleovej algebre (X, V,A,”,0,1) dokazte:

(a) zv1=1,
(b) z2Vy=7AY,
() y<Z <= zAy=0



